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ΕΞΙΣΩΣΕΙΣ ΤΗΣ ΜΟΡΦΗΣ 

, (1) 

όπου , ,   ( ) και , . 

Μέθοδος επίλυσης: 

Κάνουµε την αλλαγή µεταβλητών 

 , (2) 

όπου  και  είναι δύο πραγµατικές σταθερές οι οποίες θα προσδιοριστούν 
κατάλληλα στη συνέχεια. Από τις σχέσεις (2) έχουµε 

 

και 

 . 

Παρατηρούµε ότι αν επιλέξουµε  και  τέτοια ώστε 

 , (3) 

τότε η εξίσωση (1) παίρνει τη µορφή 

 , (4) 

η οποία είναι οµογενής και επιλύεται κατά τα γνωστά. Φυσικά, το γραµµικό 
σύστηµα (3) έχει λύση αν και µόνον αν 

. (5) 
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Αν τώρα  τότε θα υπάρχει  τέτοιο ώστε  και 
. Έτσι, στην περίπτωση αυτή η εξίσωση (1) ανάγεται σε χωριζόµενων 
µεταβλητών µε τη βοήθεια του µετασχηµατισµού 

. (6) 

ΑΣΚΗΣΗ: 

Να επιλυθεί η διαφορική εξίσωση: . 

Λυση 

Εκτελώντας τον µετασχηµατισµό 

 

όπου 

 

παίρνουµε 

. (1) 

Με βάση τώρα τις σχέσεις (1) η δοθείσα διαφορική εξίσωση παίρνει την 
µορφή 

, (2) 

η οποία είναι οµογενής. Θέτοντας έτσι 

, (3) 

η (2) γίνεται 

, 
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ή ισοδύναµα 

. (4) 

∆ιαχωρίζοντας τώρα τις µεταβλητές στην (4) και υποθέτοντας 

ότι  παίρνουµε, ύστερα από απλούς υπολογισµούς, ότι 

, 

ή 

, 

ή, µε βάση την (3), 

, 

όπου  είναι µια αυθαίρετη µη µηδενική σταθερά. Επιστρέφοντας 
τώρα στις αρχικές µεταβλητές (1) έχουµε 

. 

Τέλος, αν  τότε παίρνουµε και τις ακόλουθες δύο ειδικές λύσεις 

. 

 


